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رخ اورشاعلارس 





(RELATIONS AND FUNCTIONS) / 


A Wo‏ بدصورت ریاضی کے لئے کوئی مستقل جگە نہیں z‏ ریاضی کی 
Ня‏ کو بیان کرنا بہت مشکل ہےلیکن یہ اتنا ہی سمجھ ہے جتنا a5‏ 
اس ТЕЖЕ Ag‏ ی جا کہ ایت 
خوبصورت 83 У В‏ مطلب ہے › لیکن وہ ہمیں کسی کو بھی پہچانۓ سے 
نہیں ر 5 стт‏ اسے پڑھتے ہیں جی۔ایچ۔ ہارڈی٭ 
1 نعارف 
اسے یاد عبت ھکر 22 اور Зер‏ علاقہ اور وسحت کے ور ے زی یں تی انی 
گیا Ln‏ جما عت یں بی تحار Л‏ ےجنس میں قف مم ےی ИР‏ 
تز روا ے تاعلات اوران А 6 C‏ اصعلا رش >= 
шшш ТРЦИ‏ ےج „М сыи»‏ 
دوسرے سےمواز ت کیا جانا [ж РЯ Дер гё ЦР» Ле‏ لی 
БРЗУ (РИ‏ کے ورمیان ایک رپا ہو۔ مان р яд СИЛ‏ 
جماعت کے لباءکا ایک سیٹ ۸ C нс‏ وس ا ہے ЭШИ АИИЙ‏ 


ہا ил ВЯ А Ва А-2 Br‏ چو ےڈ رچیف 
)1805-1859( 










f(a, b) eA х В: бика) (i) 

f(a, Б) ЕАХ 8 : ¿Ú ьа) (ii) 

f(a, b) eA x 8 : گی عھرسےزیاددے‎ bÁ a) (iH) 

И‏ ا زان ںی می کو ر لے ل Z‏ سے مان Uk‏ ےک 
(а, b) eA xB: t‏ 
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ہی 2 
а} GO‏ علاقہ (a, Б) sAxB:— шли Жл‏ لین اس кг Ле‏ یم دہ سے 
АВР = ÉB‏ رکذ ی یٹ کے طور با کے ہیں۔ 

Ба ЛД (ap Ев Л‏ رشت ۸ے حت ای علق سے اوراسے ا а к‏ ہیں عام طور ر 
ЕВ‏ ایم ہم ا یر یں کر az‏ دا рус У‏ اق иил‏ 
جما عت میں وکا کیا ےک НЕТ‏ 

к میس مال کر میں کے قاعلا یک کیب‎ AC اور نذا علات‎ É L 
ИЕ 


(Types of Relations) ہیں‎ Г, 1.2 

PSU‏ میں ИЛЛАА ЛЬО НА‏ یٹ دیس رشتہ ‏ × ۸ کاذ بی یٹ ے۔ 
Iz EREA Arl И Ро АХА фа АЛ‏ 
Уа b =10‹ ‚7 (ab) PARMO RORE o R=[(a,b): a-b = 10}‏ 
ts‏ ای E A i #в'={(а,В)]а—Ь> 0 UA‏ سے - AxA‏ میس (a,b) i? РИ‏ 
Y |а—Ь|> 0.‏ ہیں ان دومشالوں سے چم وہل س وی یتح Е АО‏ 

ریف 1 میٹ ۸ می ایی رشن ۸ خالی رش ہلا نا А Лас‏ مض бшш FC AOP‏ 
0×۸ - 7 ۔ 

e EPE (r СА КАЛ سیٹھ میں ایک رشع م آفاق رش ہلا‎ — р 
-R=Ax خی‎ 

رولو ں خا ی رشتداورآ فان رشت راک ارف ر ЖООШ‏ 

شال 1 مان 4 ایک لکوں کے ا سکول bez‏ مک سییٹ ۸ ہے۔ دوکھا Б) RERA 2 e‏ کی جن سے 
бек = {(а,Ь)‏ گیا ےایک نمی رشن АЗК, = {(а,5) ЗК bala‏ = 


+e ГА مھ جھ‎ 
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رخ اورشاعلات 


А Уи РИН? 
ہوا‎ fa ومز‎ БИ کے فیدر و ںکا‎ Ub ےل ہ ایک نا لی 25 ے۔ اور بھی صاف ےک اسکول کے‎ tU جڑ جو‎ <۹ 
ای کآفائی رشدے۔‎ ۸' = ۸ × ۸ /2 005,20 
کے نام ہیں روس رر اہ اورسیٹ‎ да نے کے دوط‎ JU س ہم نے‎ ИРЕР, 
سے بہت سے‎ aR be گیا‎ М با‎ К ((а,Б):Ь=а+1) اک یٹ [1,2,3,4] مس اہی رشت ج کے‎ РЛ 
ہم اس علام تکااستعمال چچہال موزوں ہ وکر کے ہیں‎ ba Лон Де بھی دکھا با‎ ове 

(a,b) e R Л‏ کے ب e bK а‏ رما ےہ سے ظاہرکرتے ہیں۔ 
ایک ہت کی اتم رشب جک ہر ЛН Ашык Ж‏ ہے معاوڑقی шә „е sb‏ کے رشت رکا مطل کر نے کے 
لئے ہم یلت نم کے رشتوں ئو رک IT‏ کے Bën ЙН едд‏ 
ИАА Йал Зы‏ 
e R Лао G)‏ (0,0)ء راک ae R‏ کے 2 
Ea aja є Ари (а, а) > R Й (а,а,)е R AJ (ii)‏ 
ہہ (а,а,) R Лец‏ اور ааа, € Ar (аа) e R 00 (a,,a,)e К‏ 2- 
)2 4 ایی رش ۸ ایی یٹ ۸ ایک аф ае Ле аЬ‏ 
مال 2 ان Па‏ مسنتوبی میں zT‏ ں کا ہیٹ ве‏ کے ساد میس Je r< < ue‏ 
ہے (,7,7)) = Ик -R‏ معاوڑقی رشن ے۔ 
та‏ ہجوت ка ЁШ‏ ےآ پ (Т ‚Т„)єК = Те РЈ‏ کا مطلب ے ‏ 1= 1 
JC‏ ہے ای سے متا کہ JC (TT),‏ ج۔ €۸ ле PERLIS T)‏ علاوہ 
(TT), (T, Ту) e R‏ کا مطاب Jer с‏ سے Jer, ALT‏ سے Jr LILT,‏ سے U:‏ 
ва IL‏ معاد رش ے۔ 
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4 үе, 

مشا ل 3 مان بین zL‏ مخطو کا er‏ اور .. ای سیک (L,,L)) Ио Алеа с‏ مور 
Mesa z us. R= (Lu Lo)‏ ےمان D:‏ رجو اورت ی اتال ی ے۔ 

(LiLo) e е В.) e ۸ 1ا ےآ پ کو ر یں ہکان‎ бе Use RU 


Г.Г, <‏ نت بط 
Г, 2 Lisko y‏ 
< ا L. LaLa‏ 


1.1 
یقت میں‎ Ir лбу АЎ, L.L, зн, 151 ]ا سا رگ اور‎ A e ا‎ 


(LL) e R gÉ 1,1 e R,(Li,L,) e R бе ИРУ 





аё‏ دکھا < رش R‏ یٹ (1,2,3) میں Z‏ گے [(1,1(,)2,2(,)3,3(,)1,2(,)2,3)] балл R=‏ ےکن د 
e iz E‏ 
„Өс кава 2, ОАВ ‹(3,3) 29102,2), (0 2 R F‏ ۴ء (1,2) 
من ЕВ < Ев А10) gR‏ )1,2( اور e R "4 (2,3) e R‏ )1,3(- 
شال 5 рб RESEM,‏ کے ота‏ 

К = (а): Ж» у a-b,2} 
ایک معاد ق کا رش ے_‎ 
4-1-2 ےک‎ thg. (a,b) e R Л, Жы Ж» 1 (aa) a € Z «00 sc ERIR F 
sab (a.b)jeR Д, Ая е Serd b شی مک‎ ЯУ oard ле Ў 
Ly Pp = 2 (ao LAUL ے(‎ =b ایک‎ c=(a-by+(0-O—1-— (и z 5 2,Ь—с 
г; نے 7,۸ ایک معا لیک‎ Л ËR а bye 
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ekis, 5 
ÉR- Zs (0, + 4)‹ (0,42) „Де = АЎ” V OTA DET 
„воб (0,3) 0,41) А7 „йш P ou EES اور‎ С 
secret ہے۔ اس‎ vina Phu جطت جج‎ е а Peb дг, АЎ 
ے:‎ SFA Азел یٹ‎ Уло Ёш!" йв 

Iad “ИЕ G)‏ تم ے سے سےاور0ء C‏ عنا ص رکا تناک وم ےت 

лн РЕ РАЯ LEAFS В Gb 

-Z= Ev O ریبک جاور‎ ŻONIE (ій) 

во س مرش ل سے اور اسے [0] سے اہ کیا جا تا ے۔ ای رخ‎ Z< вок 
اور‎ ]0[ 1), ]0[ = Rr] ظا کیا ہاتا ے۔ ہے بات لو فک ع کہ‎ la JÉ таг ZÉ 
хр?! اعت ری مھا ول رشن ایی‎ Аў? re 7 اں‎ I] = [2r +1] 
„Узе 2 سے ےم کے کے بز‎ ЕД A drt ترک ذ‎ ХВ 

ег. пой А, 2240 ü) 

„лл ¿C A УК А2 Cizj G) 

A, СА, -(,( 12 7 با اور‎ A, =X Gi) 
ہیں شال‎ Eef حصہ یہ ےک ہم اس کے یکس‎ ФАЛ Арк 
hezil سے جس‎ бе Ау اور‎ А, А مات یٹ‎ ДИЕ тыг کےطور‎ 

ZL 
А = (хе: ضف‎ 3,х} = {..,-6,-3, 0,3, 6, ...} 
А, = (хє: سر‎ = {..,-5,-2,1,4,7,...) 
А; = ) 62: ے‎ Р263,х-2) = {..‚-4,-1,2,5,8,...} 


ایک رشن 7۸ بیان SZE‏ [ 3ط Је Yoe Rabie ЕДУ‏ 5 س 
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زا 6 


C oU (Jeni‏ ہم СШ‏ یں کہ ایک موادا ей А уйй Z‏ اعرا 
ОЕ т‏ ےج РАР‏ — سے رھ تام Наб‏ کے اتا oe Ле‏ رھ تام 
зі £‏ سیٹ کے Ze‏ ماما Ле‏ د سے سے ۔ اس طرح ]1[ А,=‏ ,]0[ =۸ اور ]2[ А;=‏ ے۔ 

2 ےنام رک‎ A,=[3r +2] اور‎ ۸ = [37], A,= Br + Пане? 


۸ (аЛ دونو ںی اور طا و‎ А = ]1,2,3,4,5,6,7( ایک رشت ےکیٹ‎ Ж ل 6 مان‎ È 
PELS Nere ےک ما‎ ICU 2 ایک معاد‎ к سے بیا نکی گیا ے۔ دکھا‎ 
مات سرت‎ Ке ایک دوسرے — اور مات سیٹ )246( تام عناص رکال ایک دوسرے سے‎ QP 
ее اتل مات سبیٹ[2,4,6) کے کک‎ 13,57] 

Lui- (a,a) e R شت ہوں کے کہ‎ ди auie ра ДУ дА 
(ط,4) اور‎ > ۸ TASI- = (ba) e R ا شت ہوں کے‎ C و طاق ہوں‎ наш ө (а,Ь) e R > £ T 
= ры ے ۸ ایک‎ (ас) e R جفت ہوں گے با طا یلق‎ Сай (Ь,с)є R => 
ہے کیو اس تحت یٹ کے تتا معنا صرطاق یں _ ای‎ а ДОРАД 3,57, اس کےا گے‎ 
sgip n е دوسرے سے‎ ЖЕНЕ U 
)2,4,6( کی کر‎ из 22 раб کو کی‎ (13,57) 
_ aB ص‎ обр ءج کہ‎ t ےی کک ع ےم نیس رکا کیرک ( 1,3,57 کے عتا رطان‎ 


ое бел کیام راہ ذ بل‎ шәр» сл 
ОР к = (0, у): Зх у= ОА = (1,2, 3, ..., 13, 14[ یٹ‎ Ел, G) 
— اعرا د کے یٹ می ا یط ر ںیا نک‎ ВА GD 
R= {У اور 5 +رے و‎ x<4) 


АЛАЛА = (1,2,3,4,5,6) rR (ш)‏ میا نکیایاے 
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7 


-3 


-4 


-5 


_6 


رش اورنقاعلات 
R = {(х, у) рни ху)‏ 
ВА GO‏ اعداد کے یٹ 2ں اط „Мше‏ 
К = {©, зем‏ 
(у)‏ رش ۱نا نو ں کے یٹ ۸ یں ایک شمر اہی خاس ونت را یں د گیا ے 
уні) G)‏ تی JK‏ ہیں : )10 = 8 
(Ы)‏ (:دادر :ایک کی لے میس ج ں: К = (у)‏ 
тб уар ©‏ نی یلرک к= (бу i‏ 
уд} @‏ یے: )0,5( R=‏ 
(e)‏ (عرکاوالدے: R= (0, y)‏ 


па Јав Z 10‏ کے یٹ ۸ میں ا طرں ییا نکیا گیا ے В = (а, Б) : a<‏ دورج 


ےی МЕ‏ اورت ری اتال e‏ 
E 66‏ ےک z,‏ ۸ کیٹ (1,2.3,4,5,6] یس ان طرں یا نکیا گیا R = (а, b) : b= a + Пе‏ 
رجوگی Ес‏ 


АЛОЕ йе سے با نک ا گیا ےر جوک‎ ۸ = ab) : 2 > P) ۸۰۸ رشت‎ 6 
о شاک ہے‎ бее گیا‎ В = ))6,( : a sb) Je ۸۰۸ ZS جا‎ 
бе Йе рек = OG, р) سیٹ ( 1,2,3 میں کہ‎ ۸ 252-0 
-— lz 

وکیا = 28,7 КА‏ گی مان رم یک کاو کا سیٹ Дун) ona‏ 
R = (xy) ИЯ‏ ایک معادات а‏ 

دکھا < ,= ×سٹ }5 ,4 ,3 ,2 (АТ,‏ کہ o‏ گیا — (la-b1)}‏ حت ے: R=[(a.b)‏ ے L‏ 
0с АЗЫ‏ کہ (1,3,5) کے تا عناص رک ق یک دوسرے سے РР paye‏ 
C РЯ 1,3,5 ( а й‏ = ے۔ 
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رای 8 


9- دکھا ےک م اب رشع 3 سیٹ (12 > × ک0 : (x Z‏ = ۸ میس ج وکو گیا ے 


R = {(a,b) ‘K 4e (labl)} G) 
R={(a,b):a=b} Gü 


Eper دق رشت ے۔ برای اس میں 1ء ہے لق رک وا نل ےتا معن ص رکا‎ bali 


10- کی ایک شال دہج ہے 


_ СУДИ бя b ےکن‎ FE о 
ےب‎ ДЕ р» ГЕ اٹنا ی ےکن درج‎ Gi) 
ДЕ 523 رجگ اورتشا کک‎ Gi 

004 ےکن نا‎ К „л, (м) 

/ ےکن رین‎ ЕВЕ (у) 


11- دکھا ےک رشن ۸ ج وک ستو АЛ‏ کے ایک سیٹ میں وی گیا ے UK це}‏ سے جیا 


Q S‏ کافاصلمبراے: R = (P,Q)‏ ایک معاد رشن ہے۔ اس TC‏ ب ےک تام تا کا یٹ 
Р = (0, 0) 2‏ وا و е Ў pala‏ 


ОРЕЛ -12‏ کے یٹ ۸ یس اس طر میا نکیا کیا سے В={(Т,,Т„) Т, Т)‏ 


معاد رشن с‏ تین قائم زاوی شلث T‏ کی میں الا ,3,4,5 Т, Ut‏ !75,12,13 
Т,‏ نس میس الا ع 6,8,10 میں کور کے _ АТ, ИТТ,‏ 


R= (0, Р.) — ou اضلا کی‎ P, اور‎ P.) УЖЕЛИ _13 


سے اہ کیا گیا ہے ایک Z =b‏ ےتا م عناص رکا یٹ ۸ میں ء جک т И‏ اضلاع 
74 اور 5ں کیا г‏ 


Е АЛ اہی رش ے‎ 1,۸ eer PLUA × & مان‎ -14 


КЎ یٹ علوم نے‎ ӨРӨ Йу „с ایک محاوات رشن‎ 3 f< b ۸ = )) Ly) ے:‎ ЛЯ 


-——y= 2x + 455 
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А, 9‏ 
15- ماع R=‏ سیٹ [1,234 сёл‏ جک (3,2)] ,})3,3( ,)1,3( ,)4,4( ,)1,1( ,)2,2( ,)1,2( = R‏ 
epe‏ جواب نے _ 
(A)‏ رجگ اورتشا اکل ےکن اشا ل یں ے۔ 
ЦР (B)‏ ےکن تت 89-91 
р (С)‏ اکل اوراشا لی беле‏ 
(D)‏ ایک معادات رشرے۔ 


= سے جج اب‎ рек = (а, b) : а= یٹ ۸ں ۸ اہی رشن ے ج کہ }56 ,2م‎ Ql -16 
(А) (2, 4)єК (В) (3, 8) єК (С) (6, 8)єК (р) )8, eR 


1.3 تاعلات ا “2 (Types of Рипсбопѕ)‏ 
ЕЯ‏ شاعلا ست کے تیم Je‏ کے طور بے اکا лив Р Ü‏ تھا z‏ نات 
az lÓ‏ تاعلات بحم تطاعلات وظی رد ویر ان ZC ODC‏ ار ہو می جا عت میس 2 
ПГ,‏ وع نف Q‏ اکل ضر ب او Ë f а А Б‏ صو رر یی میں ای م 
¿A‏ سور رکا سے اور دوسرے مضائین میں بھی ء ہم نفاعلات کے مطال کو اس о CT<‏ جا ہیں EURE‏ 
Кылы дл‏ تمو ں کا Zt‏ گے 

Lio ih :ادا ٠٠ا ادر ا کور کے جوک‎ eë 

کل 1.2 میں تم مشار ہک X Пг‏ کی بے Л =O‏ کے یرس کے تتف ہیں کن 
f.‏ کے زیر سا X‏ کے АЛ але‏ ہے اس X, Z TC‏ س متا کے 
ور Ute‏ جک ция Х| ELi Л‏ کس ے ج بک Л‏ کے ری ساب 2X Х,‏ 
عناص کی پر بچھائیاں ہیں Kol‏ مشاہدہذی لک یت ریغو ںکی طرف رشا یکراے۔ 
)2 5 تاعلات ۷+ ×: К-С f‏ (ی واش )کہا ہا تا РУХУ Лас‏ جک ہر کے زی رسای 
д‏ ہر ایک e X‏ رد ,× کے لے ГОА) f)‏ کا مطلب سے x,‏ = ند ور نہ ہت سے ایک 
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10 رای‎ 
-— t (Many-one) 
опо Ви Дз یک‎ Ç f, اور‎ али 
اک یں۔‎ 


буе ды Key ےہاگ‎ te of : эү ДАВИ 6— 7 
гоу әй” хх C уу 


ее اون نین‎ ОЛ اون لو ہیں اورشن‎ f. اور‎ М МИ 
с کےعنا ص رک بر‎ Xi میں‎ X, کے زیر سای‎ Л 


7 у, 
а а 
рь р 
Е: СЕ: 
| а а 
جس وی‎ Г 
/ / 

X, x, 
(i) м (i) 





X, @) X, X, (iv) Х, 
iye (0120 
ہ کی وسحت- سے‎ Йу Ла اون و‎ Jf :X>Y JO 


ال7 بان П‏ لکی وسو ہیں با عت کے 0 bih‏ ہے مان Z.‏ اج۸ : f‏ اک JW‏ 
xf OESE‏ لباء کے رو لم ہیں ۔ دکھای ےک ایگایک سے نہ رت 
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ll‏ رخےاورقاعلات 
// لاس ДА) вА‏ لے Ú‏ - ایک ہونا ہی ہے۔ تم بی روقت بر з‏ مان کت 
ںکطلپا کے رول بر 1 ا50 ہیں ۔ سکا مطلب ے ۲ں 51 کلاس کے کی ШАЙ‏ کا رول نیس سےء اس Ll‏ 

ات1 5 × АУ‏ ھا یں ے۔ ا کا مطلب ے „сона‏ 

но —( سے بک-‎ Го) =2х چک‎ f : N > N FESES شان‎ 

боян کے لیے ۔ اس کےآ کے‎ fe) fe) 2 = د2‎ >x = تال زی کے بک سے‎ J 
ہو_‎ f G) =2x = е یں‎ x има کے‎ 1-2 < 22 

oe اواو نلو‎ бе /@)=2х„/7 f : R R ےک فاگ‎ =Ë الو‎ 

„„ КЛ я ساتھ‎ Го) =) <2 > Г کل ایی ایی‎ 


( ای د گیا می موجود л 79) 2-6) У fe‏ لے راو نٹھ ہے۔ 





شال10 دِکھا < Oxf EERS : N >N‏ ۴ب2 < Lx‏ ےد اگ 
„еМ об ме‏ 


2020-21 


رای 12 
کل مہ کیک یک بیس ےکک 1= )0 /= f< Ано а)‏ ±1 ر ٤۸,‏ ر د گیا :ہم ایک 
/(у+1)=у+1 = -y е yr Ex‏ ےسا تھی ۷ 1 کے Z‏ جمارے پاس ہے1-(1) کر ۔ 
مال 11 وکیا ےک ای SZR >R‏ = ے بان Y‏ 

ғо) =x ле بک‎ A EN Y 
Я نیس ہے۔‎ Аа лус) та. 
х= اتی بر2 تم فلا 3 8ں ملق ۸ ےکی بھی کن کافس میں سے‎ 

(с) 
У اس ل ہک او ن وکل ے۔‎ 


The image of 1 and —1 under / is 1. 





14/2 ео f :NƏ N ےکہ‎ м2 
اکر دطاقی سے‎ 
b р x+] р 
coa دیو بک .یک‎ =} qan аЛ 


F‏ مان ست ےک ) Öb XI Л Sede Ты) = f (x,‏ ے اور =Š X2‏ سے تب ہمارے پا س ہوک 
ЈЕО = 2 tl-‏ ے۔ ای طرںح я‏ جضت ہونااور PSSA иф х‏ 
Д) Ауе CUCU‏ کے۔اس у»‏ × اور د اتو جف pi яд‏ 
ان & وولوں 1 اور Wx) /(x,)= x, +] = x, +1 — x = x, Оф х,‏ ا AU‏ 
وولوں × اور аё x,‏ پگ x, = x,‏ کد 1-ر× = 1× = fia) f(x)‏ 
ем Je ASATI А-у СЛ‏ اس е‏ بھی شت عدد+2 
ДИ É‏ ہیل علا 2 e ule € Алой É 27-1 UN‏ 


13 ےک ایک اون ڈو ئل (1,2,3) ج (1:2,3) ебу:‏ 
У‏ یی ےب علاقہ и‏ بر 1+ اور Una‏ پم علاقہ میس وی 
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abisa, 13 

Оа я-а‏ دمعت سیٹ کے زیادہ سے زیادہ تم علاقہ 
i pst Гра л с ЎН АЛЛЕЕ {12,3}‏ 
ина : )1,2,3( ә {1,2,3} ЕЕК 01400‏ 


ب کک Jl‏ ےکر کے زیر سام یم علاقہ(1,2,3) یس 3 ملف عناص ایک ساتھ چا ے ۔ ای 
2 لواو نآو بہونا بھی <- 

ر مارک йз Jb‏ — کے اقتا ر روو سیت کے алб‏ 
f X>X‏ 2 ےکر اون لو ہو اور ایک اون وقش f XN‏ ضروری Ле‏ یک ہو مکی بھی 
میرودپیٹ کے C UI‏ ہا اور 10 ہمان چ نک لا зз‏ لے ء ИДЕ E‏ 
ر ووسییٹ او оозду‏ نے بیس ای 7 ری فرت —- 


1۔ ш‏ ےشن Г) =- S? f :R.—>R‏ ما کی اگیا چ —- اور بر ہے جہاں چا ٹیر ر 
EF Ce ле‏ رعلاقہ NI R.‏ سے ЗиЛ‏ ہوجو В.‏ ے؟ 
2- نکی دای اوراو نٹوکی با Z‏ 
f :N—>N @‏ چک ×=( М‏ 
Z GD‏ جب : eo fe) => ЈЕ f‏ 
М fe) = 2 ZSRR ii)‏ 
=z g f :N—N Gv)‏ (٭) ۶ о‏ 
f :Z— Z б)‏ چک ×=( М‏ 
J :R—R РЕ -3‏ کہ 1=( Ире‏ سے نا یک یک سے اور نکی او نک ء 
جا еле иб?‏ 
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ری 14 
0 ےک یاس شن f :R— R‏ جک =( не Vor‏ کیک ہے اور شی اون جہاں ا 
Àx! ke‏ 0 ےاور[], بد Ж l<‏ —- 
JX f:R>R Fofa s‏ 


1, Лх>0 
/(х)=10, Лх=0 
لات‎ Лх<0 


“ala پک‎ м чы تل‎ (е 
رف ایک شک‎ ве-А-={(1, 4),0, 5),@, бу} A=, 2,3 В= 5, 6,7} J, 6۔‎ 
е دلا کي‎ 
` Jo ہے یاد کی ۔اپنے جوا بکی‎ kuwa کی‎ Оке л 
e Yuke О) =3-4х/# f :R—ƏR (0 
میا نکیاگیاے۔‎ уо) = 1 + ×” Z f :R—R Gi) 
е» Ду ab=@, a) J f:AxB — ВХА /2 ہیں ۔دکھا‎ хээвә!А2&ш —8 
n+l] PE J; f:N—Ə>NZ UL _9 


2 
М ہے یا نکیا‎ EN j# 
2 


مان تھے کیا نعل دو ے۔اۓ جوا بک وضاحت دہ _ 

10_ ا бе B=R-(1)2lA=R-(3)Z‏ ط ج ۶:۸ گور Vyuka О) = = 3 z‏ 
ү‏ کیا بیک- یک ہے؟اپنے جوا بک وضاحت &- 

саге ке Јо) =х G FiR-sR п 
сЗа (В) У (А) 
йн 52У фр) Је А-у (С) 
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15 رشع اورشاعلات 

2ے 01 2 В‏ ج =3x + f :R‏ 9( سے بیا نکی اگیا лбе‏ ضے ۔ 
В) а-у (А)‏ بہت سے-ا یک او نے 
(С)‏ ی А 527 Фф) ле‏ یک ےاورنہتی او نل 


ГАКА‏ اورقا یل کلیس عل 

اس حص АТ 1 ЙЕЛ‏ کا مطا لک یں گے_ ان ت طلباء کے میٹ ۸ کور юй‏ 
اعت می 2006 یل بورڈ کے اتان ы -Ë 25А‏ جو بورڈ کے امان یش مھ ر ہا j= I<‏ نے 
Ао‏ بی جوا بکیکا РА‏ اما ے۔ راز دار ک کے За‏ 
با کے رول رو ںک کل болело)‏ جوا بک А) ВАО‏ دیا۔ مان 
£ ۷ے تا تام رول Кы‏ سیٹ ے اور дА ЭВО = ir ССМ‏ 
у а bze Ауа) e Ce f g:B—C‏ مک Г‏ ادر (ط) عو کو ڈ ر “Juze‏ 
ДААА АА ла уво Ал Verb‏ ہے اور “аЙ Шул‏ 
Вен бол Ал е ий‏ کے سا تج ڑکیا ے۔ 


7ف 8B‏ ان ے 8 د ۸ : f‏ اور ٥‏ ج 8B‏ : ع دوق گل ہیں ۔ تب راد کی بناوٹء вог‏ سے ملا ہرک کی 


e gof :A 4C یا نکی سے‎ USES 
gof (x) =g (f @)), V x € A. 





ADS a t в: {3,4,5,9} > 17,11,15) اور‎ f: {2,3,4,5} — {3,4,5,9} 011506 
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16 ای‎ 
- gof- Дб) = 809) = Ил) = 4) = 7 اور‎ )3( > 4, / (4) = f (5) = 5 
ار ےا لے‎ JZ 
اور‎ gof (D=8 F2) = 8(3) = 7, gof (3) = (fG) = 8(4) = 7, gof (4) = ر(() )جع‎ = 8(5) = 11 


gof (5) = 8(5)= 1 

ال 16 ]وع اور оров‏ ان Вә Е Й‏ : ۶ اور :RƏR‏ ع f€‏ 2 گے میں (a) = созх‏ اور 
ga) = 3‏ دکھا کہ gof # fog‏ ہے۔ 

گل Дам‏ ے во) = в) = (сох) =3 (cosx)? =3co x‏ اک س 
x= сов Зх Л Kd fog(x) = FE) = SB) = cos (32)‏ 30082 ے0 = Lx‏ ے اس 





-воѓ 2 ع‎ 
пова fa = ےچک‎ к ا2‎ R12 شال 17 ار‎ 
کال‎ 
2 7х+4 3 б, 
ج‎ sof - fog- А ج = )60 ے یاک‎ асв 10 эв 
A — 


ый‏ ا A =R‏ اور B=R -A‏ ے؛ 


ОО Z в АР, G)= xV хе АЛЬ (х) ,٭×-‎ xe B 














_ 21х+12+20х-12 45ے‎ _, 
35х+20—35х+21 4l UASI 








J‏ پا سے 
[Кез‏ 
Эх +4 (5х—7) 21х+28+20х-28 417‏ ' 
eof (= &| Вх,‏ 
5х-7/ ‹|(3х+4)\_, 15х+20-15х+21 41‏ 
(5х—7)‏ 
КЕ‏ 
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17 رڅے اورشاعلات 
воў (х) = х, Vx € B LAJI‏ اور Jog(x) = х, ۷۷× e A‏ ہے مس کا مطلب ے 


- Jog= l, اور‎ gof = Ip 
کیک کے‎ po : А کیب نی پت‎ - в: > رط ج ۸ : اوت‎ 6518 


sof (e) воо) ZNS 
= gef (x,)) = g(/ (x; )) 


> JG)= Л) ADA منج‎ 
Би AT A г-у 


اس 07۰ج ءک - к=‏ 
مال 619 ےک :B— CA f АВА‏ ع او كاو جں کب ٥‏ ج gof: А‏ او نٹڑے۔ 
کل ایی اخ ری رم ве lo ZE‏ سام کا де ево =Z Гову‏ ے۔اں 
C ye p LIL‏ لے ھی ی کف روھ د چ ر = рО)‏ کوک ہیر ہے ۔ اس вого) = о)‏ 
rZ. = g(y)= Z‏ سے 01 او نٹ ے_ 
مال 20 شن اور ع غ ر کے اک во‏ ہناوٹ جیا نکی جا کے او ری کی ہوک اور دولوں ا زی LIP‏ 
بک - یک یں؟ 
{l 2, 3,4,5,6) JZ‏ }1,2,3,4{ ۶ر Е‏ کہ Vo k Z =, ух‏ سے اور 
в: {1,2,3, 4, 5, 6} >{1,2,3,4, 5,6}‏ =0 )ع ج 1,2,3,4= + گے اور 5(=)6(=5) و 
تب × Legho вое tiza во/(х)=хУ‏ .یک یں ے؟ 
مال 21 ووو رشن ан‏ گن او نٹ ے؟ 
عل 4 ,2,3 ,1) ج 4 ,3 ,2 ,1) lf:‏ }3 ,1,2 ج 4 ,2,3 ,1) в:‏ #4,&# جک ,=@# 
в) = 3170) = 6(=/ 0) =3,0) =1,80)=2‏ )803 سے É Z ge‏ مھا جا عتا ےک رہ او نل 
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رای 18 

онду 
БА Аа ےکا مطلب‎ Гао عام کور ی یے جاک ہاگن‎ И 
ے_‎ уве اون و ےکا مطلب‎ 

r. کے 2 ان شر‎ вн ИС ے سے ا سککشن(حصہ)‎ PC =u a 
JEJE sas Vo :و کے زیر سای رای دو ل‎ e вг PC گے بورڈ کے وو بین اعت‎ 
دالا رکو ڑب ر کے سا نے‎ ee کے بع برو ں کی‎ Z ہے جو بات کا ییوں کے جا‎ ИДУ Дил 
ہیں ہ رای ککوڈ مرک ایک‎ Л ورڈ کے اضران ا ےڈ ی‎ с اوراسے بور ڑ کے رف س کرد‎ сь A 
ЕАН eteh ih سے جوا سے الفا‎ Z ہیں ایک کر‎ ДАО 
а پاٹ جا اے جوک رول مب روا رول ر‎ ъло ہیں۔ اس کے1 کے‎ ояд 
Fel goe Si تم اس با تک مشاہ ہک‎ ei ے جو اتھوں‎ р 
ج بک ال ے طریقے میس‎ 1 f брал کے ت کیب اڑا یکرت‎ вла کے‎ L / 
3 РЫКУ Arab کا الا‎ л نے کے لے‎ Дх gof 
ے‎ f (3)=czlf (1)=a, к) یک پک اور او نلو تفل‎ [д р: == (a,b,c مال 22 مان‎ 
fog=ly اور‎ gof =1 Ев: {а, b, с}—> )1,2,3( موجدے‎ b ے۔ وکیا ےک ایک ایا‎ Zo 
-—Y = {a, b, с}31Х = چہاںء(1,2,3)‎ 
ہے“ یہ جا کرنا آسان ہے‎ eo = зва) = 1, в) 26 Еу ع‎ : (a,b,c) > (1,2,3) گل‎ 
-— ¿v 2; 2 Јов = L, ے او شرو‎ ХОРЕ ہر شی‎ gof =I, ک رف مفرد‎ 
2 д f : X ۷ یک اوراو نوش کل‎ ЕН ہاگ یا‎ Je 2%?) „з 
تاک ایک تال‎ dE у:хә ۷ Доў کا ہگ بھی‎ e درست ہے۔صرف‎ 


Y —Ə X‏ : ع воў = l, uc оғ‏ اور А е Jog =L,‏ اور او نٹوہہوگا ی_ 
э‏ 2 حت مثا ل ر22 ادرر مارک ذ ب لآ نی فک طرف نے جاتے ہیں: 
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ews, 9‏ 
ریف 9 ایک قائل ۷ + × : алг‏ با نکیا эх Л ЕШ‏ ۷ : ع موجود 
Ste‏ پر[ = 67ج اور ,1 Јов‏ چ شال f‏ ںکہلاجاہے اوراس ' f‏ سے ظا ہراجا تاہے۔ 

ыы ү" Л 9 ہے تب بک- بک اود بر ہوناجا‎ E ЛС, AJI 
سے‎ L موک‎ s Ну Дов а صا ف طور‎ aa EP, یی واچ سے ۔‎ 
یا لزا ہو‎ л лале اوراو لو ےنا‎ Сб 
کے لے‎ xeN de سے یاک‎ = 4x + y e م ای‎ N > Y Z مال 23 ان‎ 
_ وکیا ےکم تیل لیس ےا ی مکو ں معو مکی‎ ۷ =fyeN:y=4x+3 
سح‎ За کے‎ f< y = 4х + 3 سے‎ ОИ р 
Л Ја رج‎ 2 e УМ -e x=: 2 Seth 


_(4х+3—3) 
АХ 


вој (x) = $07 (х)) = (4х + 3) 7‏ ےاور 


2 40- 
4 4 


pgo) = f(g) = 7 | +3=y-3+3=y‏ ے۔ ہے دکھاتا ے کہ 


ага ШЗ” تاب‎ Л ر ےکا مطلب‎ = вой = IN 
Г fm > n fet f NOS Y: Y= I : ne N) C NZ ان‎ 4 Jë 
„шәл а f 
“АМУ کی شک ل کا ےی ۷ے بد کے ےا کا مطلب ےک‎ п? z< y ДҮ 
میا نک یاگیا ہے ۔اب‎ g (у) 7 چ دیتاے لہ‎ : ۷ ۷ FEM 
Setze ову) =/(»)=(/у) = اور ر‎ gof) = g2 = ул? =n 
اط‎ у в ےج(‎ КЛ. e ط- ا‎ 
Ее میا نک ایا‎ Г) = 4⁄2 + 12 + 15 ей: NR 20125 شال‎ 
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20 بی‎ 
_ وریا کے‎ р ےم کا‎ U ےق ی ل‎ дэ Музе f: N—> S L 
لے جک میس‎ C. r< у= 4x” + 12х + 15 — < А соо گل مان ےک‎ 
برے۔‎ <6 х= (>-—%)-5) aki y= 6 Је Лев 


нее go) РЭ چو‎ ч 


gof x) =g) = gx? + 12х + 15) = в((2х + 3(2 +6) نے‎ 


2 2 


2 
з +6 
2 2 
-((/у—6)-3+з)) +6=( y-6) +6=y-6+6=y 
-Z f = е سے‎ Е Мел. عر‎ = вво = u 


peo-‏ اور 


مثال26 4N‏ ۷( : ع й: SR Г: М N‏ رور کے (x)=2x,g(y)=3y+4 „Гя‏ اور 


-— ho(goP) = (hog)of I и QL ی۲س مو جود ہیں کے‎ SZZ hZ) = sin z, V x, y 


20Р 


ho(gof ) (х) = h(gof (х)) = h(g(f(x))) = h(g(2x)) 
= 1(3(2х) + 4) = h(6x +4) = sin (6x +4) V xe N. 


slr ((hog)of)) (х) = (пов) (f (x)) = (hog) (2х) = h(g(2x)) 
= 1(3(2х) + 4) = h(6x + 4) = sin (6x + 4(,۷ N 


ho (воў) = (пов) of دا تال‎ 
22 عام عالات کے‎ Z 
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ekis, 21‏ 
1 ج ۷ :ع ,۷ ج × ٤:‏ اور 8 ج2 :ا РО‏ 
ho(gof ) = (hog)of.‏ 

ورس مار ےا کے 

ho(gof) (x) = h(gof (о) = hef), у LL х0 Х 

(hog) of (x) = hog(f(x)) = ео), у L&L х x‏ اور 

ho(gof) p (ego. C AU! 

fa, f (2)=b, JF Et g: ‘а,Ь,с} КТИ: {1,2,3} > {a,b,c} 27 Jë 
ضس اب ان اور‎ Я gof اور‎ ef, g ہے گہ‎ вова 8 (а) =) (3)=с, 
-<- (вог) — ов! ےکہ‎ 1 250 овој)! 


сау: ба Бс) > )1, 2,3 من مج کہ‎ ОВ م اور ع وو‎ Леа کل‎ 
Ча = ЧЫ =2„/ Че} =3, ио) labe 
ЛЕ Е اج سے ظا‎ d) zoa TF beg” سب‎ = а 
НЕ вое =I sl fof = Of = hase E O8 = lanc 
gof kÉ gof a) аа گیا‎ воў: (1,2,3) ے۔اب ( سیب ءگیندہ ی ] ج‎ {Шей} 
-Y یا نہ کے‎ АЛЕ вор) = L 
اور‎ (goy (asr ج‎ )1,2,3( ад (ВОГ) >(سیب)'‎ (вор) С Э=2 
اور‎ (воб) o (gf) =1, ہے۔ بد یکنا آسان ےہ د د‎ (gofy 2-(گی)'‎ 
ЫЛ جم ال ھا‎ 
С) = (a)=1=(gof) С) а) f 'og ' ٤با‎ 
но) =F )2( = 2 = (вор) Св) e СГ) f og! 
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22 үү, 
фе = 3 = (go) = f یما مر (ٹی)ج)‎ 
(go) 1> f ю8 LAU! 
-— шо حالات می‎ ВЕНЕТО) 
= JEJEJE gof eT لیس عل‎ his :ع‎ УИ اور‎ f: ХУ Z ملا ران‎ 
д (g0 (= f log"! 
„2б (воў) = f og”! ж کے‎ Z کے‎ ее 
-— (gof))o(f og") = I, ار‎ (f ! og ')o(gof) = Ix 
< مل 1ء‎ (f 'og !)o(gof)=((f 'og !) ов) of اب‎ 
ے‎ 1⁄2 =) 'o(g 'og)) of 
= в (оц) of 
-<- (gof)o(/ og !)=1,. СЕЎ САЯ 
И Мр رج سے‎ 7:5 05 ве شال 8ان سے (3 2 .1 = ا‎ 
перу موجودہیں۔‎ 


Ј= ))1, 1), (2, 2), (3, 3)} (а) 
Л= ))1, 2), (2, 1), (3, 1)} (b) 
f= {(1, 3), G, 2), (2, 1)} (с) 


у 

(а)‏ بد C ШТ‏ اور ہر ےت مہہ کے کے ہو ےمتھلویں ел f‏ ےک 
а), О, 2), (3,3) Saa‏ 

na бо SOARE 0)‏ تال لیس نہیں ہے۔ 

ОЬ, ©)‏ ےک میک کیک اودیر ہے sz C 7 ))3,1(, 0, 3), 1,2). AJ‏ ہو 
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29 


_1 


ад 


کے 


4 


_6 


у: {1,3,4} > {1,2, SE‏ اود (1,3) ә‏ }1,2,5{ سے گے ہیں 
орев = {(1, 3), (2, 3), (5, 1)} {= (11, 2), (3, 5), (4, 1)}‏ 0 
А‏ واو R۰‏ ے۸ ماعلات کے Ut‏ ےک 

(f+ g)oh= foh + goh 

(Г. g)oh= (foh). (goh) 
دن لک اکر‎ fogalgof 

20 5-922 اور‎ Р(х) =) G) 

1 
g(x) =× اور‎ f(x) = 8x° Gi) 


(4х+3) „27 
(6х-4) 3 


ЛЕА = kË iY وج مات کے ساتھ بیان‎ 
ZC у: )1,2,3, 4( (10)<ہ‎ G) 
/= (1.10), (2,10), (3,10), (4,10); 





е луд کے‎ ra ple ѓо) = x (Ç U /(х)= 


А с: {5,6,7,8} 11, 2,3,4) 070 
g = {(5, 4), (6, 3), (7, 4), (8, 2)} 
р: 12,3, 4, 5} {7,9, 11, 13} G 


h = {(2, 7), (3, 9), (4, 11), (5, 13); 


o= [у=‏ ی بک ےشن 





R SE‏ د [1,1.-] بعر SZ‏ نے 
(х +2)‏ 


_ دریافت کے‎ Л م کا‎ шее f: [—1,1]—> 
lT 2 لیے‎ уеэр É (اشمارہ‎ 
X 
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= 


-$ 


-9 


-10 


-11 


„12 


=13 


-14 


ہی 24 


7 É чей” 





х = 
(1- у) 
э” с и е be غور تھے :4 =9 )سے دیا‎ R R 


دریافت کے ۔ 

Jë‏ )© ,4] ج До = × + 4 SES R,‏ ےت E‏ جا 
مکو گر کےساتھ جک ہد یاگیاہے 4- بد = в Леа уу)‏ اعدادکاسیٹ ہے۔ 
Г.В. >[- 5,5) 22‏ کر یی Ира /(х) = 92+ 6۴-5 fe‏ £( 


у) апы)‏ 82 ہے۔ 


3 
ان کے ۷ج × کر Й‏ عل سے ۔ وکیا ےکم کامکوں اکونا ے۔ 

KAND ув» اور‎ есь) 

(C تحصوصیم تکااستعا لک ر‎ И руку (у) = 1, (у) = og; (y) 

f: {12,31 {a,b,c}‏ رر Z‏ کہ за ۴ )3( =c f= a, РО) = b‏ 2 گے میں 
(f y!= ۶ Је шә»‏ ے۔ 

ان کے ۷+ × у‏ ار урад‏ 





уо) = ве f:RƏ>R/‏ سے ہب РГО)‏ ے۔ 
(A) Е (В) x° (С) x (D) (3— x`).‏ 
ان گے ИЕП f: R -4-4 >R‏ کہ میا نک گیا ے | = = ух)‏ = 
ИУ >R 1-31 =<‏ 
(B) (=‏ =( 2 ۵ 
(D) 80) -—‏ کے (С) g0)‏ 
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тү (5,28% 1.5 

Z بے ہو‎ JC کا اکل مت‎ уд ra T ў Жр مار‎ Лл 
سے ہیں۔ اس با تکوفوٹ‎ Ў ,کے‎ b0 ава ањ ددرا ہر‎ Саду 
aes hi تن اعدادکا محلو م کر‎ ЛД حرف دواعداد بیک وقت جوڑے با ضرب کے جا کے ہیں جب‎ / 
یک ونیسرے عدد کے ساتھ جوڑ میں کے اس ط رح وضرب ٢ت ران‎ C اورتب ان‎ Za وواع راو‎ nz ہوگی ء‎ 
ے دداگ ہم ایک عا تح لیف میا ن کنا پا ے ہیں جو یہ‎ ЖК Binay) А ДА ا تیم‎ 
ارو ں لیا ت لواپ اکر نے تب اعدا د کے سی ویک اختیا ری میٹ × ے بدلنا وک اورتب عا م ووکض ری میات ادر ہر‎ 
گے ایی‎ un хе ре کے ای یک‎ КГ (GI ہیں بل ضرب رہ اعد اد‎ 2 
ہے جوا رح د یی ے۔‎ ЕЛЛАРЫ 

رف 10 سیٹ ۸ برای ک А Йй‏ جہ ۸ ×۸۰ : bf * (а, Бр‏ * سے ظاہر 
Pe‏ 


R 72-0029 Jë‏ 208 ان اورضرب ЛАР Дв . ЛИ о‏ می 
JA р > R. ВЕЩИ‏ ے۔ 
ера +RxR>R ы‏ 
(a,b)— a+b‏ 
e bl -: ۹ xR—R‏ 
(a, b) > a—b‏ 
eyf plL x:RxR—R‏ 
(a,b)— ab‏ 
Ро вна Ё PP, —‏ 


ZJ оле ААА Аа (a эт, LR x R > R JÜ‏ سے 
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PEKS pL (ab) E SRR, x R. — R. АЫ‏ اوراس لیے R,‏ پر دو 
J‏ ے۔ 
شال 30 وکا کت Ромин‏ 
گل (a,b) > a-b Га -:N x N +N‏ سے دی گیا ےہ ایک t‏ ریکل ہیں سے es‏ 
کے زیرسابہ 3-5-2۸ Jo (а Б) >a+b Ге +: ۸ × N МОД‏ 
22 ےکی "e = N “y AQ з.‏ 
شال 31 6 (а,Ь) >a + 41 * : ۸ x RR‏ سےدکھا گیا ے ایک J‏ ے۔ 
Re Рве Ва + 4b? бя (а) ЗГ Р‏ 
J‏ 32 ان хог nZ ре‏ م ا تحت ہی ٹکا ہیٹ ے۔ دکھا ےک 
(А, В) АОВ 2 Ио : PXPP‏ ےاور ط ج ۴ × ٠٠ہ‏ ج ЮЛ‏ 
(А, В)» А ۵‏ ےس یٹ م ووک صر ی لیات ہیں ۔ 
a J‏ گر نے تک рш -ete JEP: A UB Aweh EP x‏ 


— r نے‎ C А N B “l, CP x P САВ) ل ۸ہ ۶ڈ‎ Ае ایک 2 ری ل‎ 
АР, 


(ab) (а b) > SZ v: R x R > R 2 05330)‏ سےدماگیاے اور 
А oa (ab)  ہکوج A: R x R— R‏ 

ов Г شی مکی طرف نے جا تا ے‎ Сынар xR (a,b) iF vV „М JZ 
24А ол Se L. dí ДЕУ! КШ ЛУ Lei اي ووکصری‎ ۷ 
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200122) Л 
ہے‎ ^(4,-7) =-7 мм (4, 7) = 7, (4-7) = 4, ^ (4, 7) = 4 راک‎ 

جب ایک یٹ ہیں عناص کی تخ راو ہے ہم ایک 5 ری کل ٭* کوسیٹ ‏ برایک ج دول Б‏ ٭* کے М‏ 
کے یں شال کے مور )123( = ОРЕХ ۷ РЕ А‏ چدول (چدول .7)1 
مانگیاگیے۔یہاں 2 = D)‏ ,1) 3,۷ = (3 ,2( ^ ,3 = (1,3)ب ۔ 


1.122 





ел р یٹ ۸ کے‎ ал اور 3 کا م‎ Вз арла 
Ae ج ۸ × ۸ : * کے نے عا مکیاجاسکتا‎ АШ с GL 

C دران کے ہہوں‎ G, p) اور ہکم‎ Вто А={а, а, ...а} 

лата,‏ می птн Bn de‏ ہیں جس میس ریک 
(аа, а, (l‏ = ۸ کے ای کف رکا ہم ایک دوحفض ریکل ھ ۸ × ۸: *٭ کو JQ‏ ہیں جو 
کہ = ата‏ کی دو لک ¿Lun J дй”‏ ے دیاگیاے۔ 

лз‏ ےک 4513 РУСАТ‏ ( 3+ 4 - 4+ 3ء 

مین داور Ж‏ ان تف تب اف نو د ےکن 4-3 + 4013-4 ,4130 گی ضرب من 
رت بک йл‏ ےمان 3 اورک تف ران او یم بے نی C У Же.‏ ےپ سی yt‏ ےگا ء3 کی 4 
Д‏ ول E‏ 

ہے ول لآ لی فک طرف Чел‏ ے۔ 


2020-1 


28 J 

LLa, be x راک‎ 3 +70 4 Л t ایک یٹ × یس ایک‎ 7 
یکل ہیں مان‎ M x:RxR >В اور‎ +: Rx R>R SŁ 34 مال‎ 

RxR—>R‏ :اور В, <R, >В.‏ کی Z‏ ے۔ 
b = b+ Са“?‏ + وارر + ы Fio 4%» axb=bxa, V a, Бє R,‏ نی نہیں 
ана Д аа‏ یں ے۔ 
ال 535 ےک *b=a+2b JZ *:RxXR SR‏ ہے А Vu‏ 
баз = 4 + 6 = 10.213 4 = 3 + 8 =11 LL "a‏ ے_ 

اک رہم یٹ Ket X‏ رش Jt etu‏ ب JA‏ کے ؤر он КАРАДАЙ‏ 
ل ر а * (b *c) (а * b) «се БУ АЛУ а‏ کےذر ےے اور LU)‏ — 
ھی یں ہو ں کی _ شال UI (8 522 и‏ لے ن رول 3.8 اور 3 KLEIE‏ دوکضر J‏ 
а C U 2‏ بے مکی سے ج بک کک یریک اتال کا ہا ےلاکن جوڑے کےکیس میس 2 + 5 + 8 کی یرام 
2 سے جا ےکم اس 2 + 8+5( 2+ )8+5 зза зз ое‏ 
این Шр Же‏ ہو ئئے۔ 

Ро ЗА. 
Ле Ил А А АЙ 12 Ay 

(а* р) * с=а * (Б * с), Уа, ہہ بط‎ А 

лке Зв Ал Р оов شال 36 دکھا ےک‎ 
ہیں ے۔‎ 
(axb)xc=ax(b xc)Va, b,c e R 1 (а+Ь) + с=а+(ф+г) ہلا زی چں‎ 2н Р 
(8 + 5) +3 8 + )5 + 3( (8-5) 32 8- (5 ER олун ان اور‎ ЖЫЛЫ Сей 
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ебли рг ¿eb за+2ьЈ?*: RxR>R Z 37 شال‎ 
ел Z 


,24 = 6 + )10 +8( 3 * )10 + 8( = 3 * )5 * 8( 
2 .30 = 22 8 = 11 ٭8 = )5+6( * 8 = (د٭ 5( * 8 
ا مارک دونض رینم لکی تاز ی قصوعیت اک Jaa В Л master‏ ہیں 
И „УУЛ? а*а,*..*о,‏ 
л у у ди Л КОЛ А‏ ہوا تاج ہتفر ان یم کے 
x=‏ 22( ایک ےز باد مل م چو دہوتے ھے۔ 
фә ра Lir т б {В‏ بی ےل ,0+0 НАЦ ажо =a=‏ — 
АА,‏ 2 — میں ء عدد1ء کردا رادار Йа х 1 =а=1ха,\ а‏ مںپ 
ذل کت ری فک طرف ےجاتاج۔ 
УД‏ لف 13اک روضری ال ۸۳ جم۸×۸دیا 1и‏ ایک رد Ae Е‏ وجو ре‏ + کے لے а ПИР‏ 
ہت а‏ 
#538 ب ےک ۸ کے الہ ے اور R.1‏ ضر بک = J‏ 
ВВ‏ × ۳: سار :R, x R, >В,‏ 
ее Я‏ 
E ма+0=очата S‏ در تی کا اب 2 Ш е Рди но‏ 
UI Ut eu‏ کےآ ее OSE Cava-:=e-a ËR‏ 
ای طرں ۸۰ س یں کون کی عفر م میں متا са Vae eaS‏ کے لیے ۔ ای طرں او رب“ کے لیے 
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رای 30 

РАЯ 
یقت‎ 0 eN е ЛАД کے کال کے‎ ٩ ےکن ہے‎ „МУД C CEA 
تا کیل ے۔‎ мН GO 

1 دعیان دیا جانا RX R> Rg J Ле‏ : کس یکبھی Lae Rs Zs‏ لے چو میس 
а‏ جودہ (Сана (UZ Lata) = 0 е‏ = 

ах - Еа Вано £ aZ СУ тов 
لآ ری فک طرف نے جا ا ہے۔‎ =a (22 С) 
ی کہا جانا ےل ٭ کے‎ a e А Асе i AxA ج‎ дир 
ظا رکیا جانا ے۔‎ a 1 Lla ТЕЛЕ а Jla*b =e=b*a جد ےت کہ‎ А‹ „УЛ. 
2 کے‎ JC Бу у ул بچ اور 0ے‎ UF کے 2 سے کا‎ JC Éa مال 39دکما کہ‎ 
== 
e YFL LUK d-a (а)+а=0,-аіа+(а)=а-а=051 F 

a فرب کے نی‎ 1 ева x=! хаф ано САЯ 
ے‎ ОЛА ae мл کل کے‎ е کا مکار ں یں‎ ае Ма 40دکھا کہ‎ JÓ 
ے1 + ہے ے۔‎ ۸6 ЦР 
а+Са)=0=а)+а-а ج بک‎ [Er Касса N ہے تع کل کے لے‎ А 
نکرتاے۔‎ РУ 

اک U‏ 1ےہ کے لے میں а Л.‏ ےک1 کے علادواہ شس کی بھی ت رکا بضر ل A‏ 
ис‏ 
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asle گر‎ Fow Ve А اورتتلا زی ووکصری‎ ARS Сл 015392134, 36, зв 


Куа Lap he Ка R 


1۔ 


رر 


کے 


_4 


„АК L میں ایک‎ Uka ü ری کل‎ a WZ کی م رای یآ ریف جک‎ etri 
EN Л 

г а*Ь=а- bÆ уш Z © 

2115 а*ь کے‎ Ше Z Gi 

Ше RGI)‏ کے а*Ь=а?‏ ر 

LsL а®%ь<а-Ыё® Ји Z Gv) 

252 ача پر“ ان‎ Z (у) 

ае Vo 74 П‏ ہے نل زی۔ 
(706ءیالن @ be‏ - و a * b=‏ 

a*b=ab+1 € Jee Q Gi 

a ٭‎ b -— Z вон) 

а*Ь <2 Z 77 (м) 


a*b=a Ek Z (у) 
a 


b+1 

A سے ںیل‎ Vovk a la, Баль SZ = گور‎ л А Z, 2,3,4, سیٹ(5‎ 
-Lek 

сео جدول(جدول12)‎ Я, 2,3,4, 5} 


)0( 4 * )3* 2( )4 * 3( * 2 کا ساب لگا é‏ 


a*b= 





Z“ UZR} ®) 
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G‏ کی٭ ”شی ے؟ 


-é کا اب لگا‎ )2 * 3) * (4 * 5)Gii) 


CE Је з Рол) 





5_ ان کے Аг, 2, 3, 4, syr‏ سے کہ "b‏ و اور b‏ کا bk‏ مشتررک( 0107 سے مان 
“е‏ تل کے جیا fa‏ ہش یی د گیا К‏ جوا بک „геш‏ 
J 5 ¿N= -6‏ ے جوک ط а*‏ = اور o= сма b‏ ے۔معلوم Z‏ - 


(ii) 5*7, 20*16 (1)‏ #7 ے؟ 
(iii)‏ کیا ما زی ے؟ ЕЛЛА ИЗИ * (vi)‏ 


u е کون‎ оо 

Se ٦‏ ,4 ,3 ,2 ,1 یا ك کی اگیاے۔ط наса‏ کم مرک( 1٥‏ ایک JZ‏ ے 
ш‏ جوا بک وضاحت - 

Д -8‏ دوگ г AJ‏ نکی Балан f‏ داشت رک Ca‏ ی t‏ 
کیا ملا زی ے؟ کیا ای دوکض ¿CN ЈРЗ‏ سے کے АД‏ مو جود ے؟ 

لاب اك ےنا Оз oI‏ ال سے جیما „е эг ый‏ 


G) a*b=a-b á) a*b=a° +b 


Gi) a*b=a+ab Gi) а*Ь= (аЬ) 
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(у) a*b= аЬ vd a*b=ab 
СЛР اور‎ ں٢‎ Ры 
се АРИЯ x эб 0۔‎ 
се ОЛА он ×۸ = ۸ ا‎ _11 
(a, b)* (с, d)=(a+c,b+d) 
PRIPP PARN Де اوتا زی‎ ra ui 
_ Z حت‎ Шш МД ہکیاذ مل جیانات درست‎ Z -12 
„5 ає Nf Caraza C +O ایی دوکصری‎ ٣ٹ‎ G) 
a * (b ٭‎ c) = (c * b) ٭‎ а име اگ‎ (ii) 
саге سے میا نکی ایا‎ a*b=a + мой -13 
la Sgrud (A) 
бе” Ив 
ое pa (С) 
Ўл t к (D) 


LEJ” 
کی ای مواق رش ے۔‎ RAOR, SEA RÍ R, fye 


бйз لے ۔اس‎ La e АУ (а, а) ЕК, اور‎ (a, a) К, ал22) سال‎ R.M R; L کل‎ 
(а, bje CTC JI- سے‎ SRI R OR, Se tW ўа V. (a, a) e R ہ‎ R, Se 
Jsi (р, с) e R ПК, > (а, с) eR, l(a, Б) eR, OR IR NR, = (а, Б) є R 


IR, NR, «(= ЦВ, QAR, Sethy (а, с) ЕК, > (а, с) ЕК ПК, 
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34 رای‎ 
شا وات رک کے‎ 
پیا نک ایا‎ G, y) R (u, ое مثا ل 42ن 6.2 اعدا د کے مب جوڑوں کےسیٹ ۸ بج ایک رشت‎ 
ایک معاد رش ے۔_‎ Ле ۷= ے اکر اور صرف ار‎ 
یا‎ ZIR دکھا تا ےک‎ -с-ху =ух Lek, y) є АУ((х y) R (x, у). зе М” 
оу Аа تا ےکہ ۸ تشاک‎ и, с, САЛО, Эви угри = 
1م 0< را اورال‎ — = yu ху - = yu“ —xb= уа 2*(и, v)R (a, Б) > xv = yu JIR (u, v) 
رشتدہے۔‎ Ик АЛ < ЦЕВ АЛ, у) R (а, لیے (ط‎ 
E Кое t میں ایک‎ В, Z ух = {1,2,3,4,5, 6, 7, 8, شال 43ن کے رو‎ 
یر ایک دوس ارشندے جود ایا ے۔‎ × Ro اور‎ В, =í(x,y):x— y ее 
-= R =R, <Ó К, (0х, y): {х,у} C {1, 4, 7}, у} < {2, 5, 8}, у} <{3, 6,9} 
اور }9 ,6 ,3( توصیات ہی ںکہا نکا فر وہ ےجا نکس ے‎ {2,5,8}‹{1,4, пока У 
ЗЫ} کاصعف‎ (x, у) > R, — ху < دوعتا صر کے درمیان میں 3ے کاصخف‎ 
UA КСВ, Z Л{х,у}с{3,6,9}ж(х,у)є К?{х,у}с{2,5,8} 
= 3ے م مو‎ у} C (3, 6, 9} = x — yk {x, у}с{2,5,8} {х,у} € RD, у}с{1,4,7} 
САЛЕ, cR 61003 > {х,у} e R 
R=[(a, В): а) =) کد ا گیا ہے‎ СХ ВЫ: × د‎ уг 14400 
ки ёр 
(аек уа) ائی رح(‎ ÉR جو دکھا جا ےک‎ е а) = 5а) f aX, e aR 1л „Р 
Н, с) € R Sff Oa, b) e R TC PERL ад В 
ں م یی معارق رش ے۔‎ АЛ Ока ک مطلب‎ OROS )0۵(<)۵(-),7 
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шле ر شخ‎ әз 
0), Pe uhde Р می کون سے‎ E مشا ل 45 رر یات‎ 


_ (a+b) Й 


(а) a*b=1 а, Бє N (b a*b ,be N 


a*(b*c)= a*,V 31 (а*Ь)*с=(1*с)= 10925 l-a*b=b*a=1N a,be Ne ریف‎ а 
(1) =1,а, b,c € N 
0 0а наа جودکھا جا ے)۔‎ б) 


2 
(a * b)* c (=) c ICU 


а+Ь |‏ 
0و © 2 اس 


2 4 


(b =a]‏ * ۾ کن 
2 
b+c‏ 
تب ملف 0 ШИЕ‏ 
4 4 2 
اس لے ** لا زی ہیں —- 
مال 46 رٹ( 212 Та i= A‏ م بی یی نش کلک تحر اوور فت کے _ 














a+ 


„2 ол 2 3 علامتوں‎ beed ےا ےآ پ مم ںآ‎ 1 2, з СС 
تخ راوج‎ Жл, 2. 3 علامتوں‎ ее سے ای ےآ پ س اکل ایی‎ )1: А. зр оё بک‎ 
!3ے‎ =6-Г 

مال 47 مان ے A = {1, 2, з}‏ سے تب رکا ےک رشتو ںکی تعدادشن میں (2 о, 3) d,‏ ججود ں SZ‏ 
ЕО‏ 

[(1, 1), ито. DAA, 2( میں‎ R z, = о. 
ار ےج‎ R, ھی‎ В, Ко, 1) :اگ رہم جوڑے‎ heg, 2), (3, 3), (1, 2), (2, 3), (1, 3)} 
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ری 36 
ВОО, R, rél‏ اور R‏ جیب ,)اور (1 B,‏ کوچوڑکروصصل 
کر کے ہیں R,‏ ہیں مطاو ДУ:‏ نے کے Г, ія (3,1250, ДЬ L‏ 
یں جوڑ کک БГ‏ اس رک ¿ سے یی را н Зва‏ ایک تر تیب بی انا لہ کو برق رار رک 
ОЕ‏ رش د لکل bu‏ ے۔ 
مال 2548 ума, ОРС 2, зра‏ ,2)شائل سے دے۔ 
J‏ سب چول وا ولت رش ۸ میس (2 01 اور (2.1) JÉ‏ ہے ((1,1(,0,2(,9,3(,)1,2(,9,1))اے۔ 
اب مما ر ے پاک صرف 4 جو ے ٹیا ہیں جن کے نام ہیں (1,3) ,)2 ,3( ,)3 G.D,‏ رہم ان یں ےکی ایک 
2375 مثا ل کےطور ем о, зуу‏ ,3 نا ہوگا۔ اور اب дй‏ 
Da, E‏ ,3( کوجڑ نا АЛК‏ میا ولت رش R‏ سے بڈاصر فآ فاق رشت ر Ре‏ 
НАЦ уйг,‏ یں (2 ,1) اور(1 ,شا دے۔ 
مال 49دکھا ¿/ }2 Т О,‏ 1ے اور ای میں 2 کا معلوں 2 موجوو ے ب کل 
ے۔ 


ГА چھ‎ 


کل یل ٭(2 .1) بر ایک تکل ہے (12(×)1,2) سے (1,2) a 1. )1,2(, 2, D, АЙ Ж‏ 
be &/ о, 273‏ :25 ری ل C+‏ لئ مت شی к жЖ(1])—1,*(1, 2)=2,*(2, 1(=2 v‏ 
اور کے ,2 اوتا چا ہے uJ АЛД“‏ ےر 

да ndo سے‎ In б) = ۷× e N REA T NN J مشا ل 50 تی‎ 
کیا نگیاگھاے-‎ мМ . { КИТ; 

Чу +14) = +) =х+х=2х سے‎ 2 

تل صا فو ب 1 ہے لسن + 1 елй‏ 3,45 کو ہم علاقہ ом‏ اف تک SÚS e‏ 


(ly + Iy) G) = 2× = 3 сй lx АШ‏ کے ساتھ۔ 
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ие, 37 
елш» 0, >В ے اور‎ М o foo=sinx کے کہ‎ ¿f Тол ов JE 510) 


(f toZ) = sin > + сов: =122 f+) (0) = sin 0 + cos 0 -1 ہیں کان‎ на 


ное 


T Фо 
cos х Z COS X, اور‎ Sin x, Z Sin x, J“ [ 2L X اور‎ × АЎ 
Л | ۴ 
= [7 г +в) (0) = 50+ 050 =1 yf -ut рек L- Lg Af U nh 
; . T T 
= یک یک یں‎ +в 2014 sin 7 +005 =1 


FIPA 

1- مان Кг: RRE‏ 7+ 107 >ددارسے میا نکیا گیا سے ۔ ۸ ج ۸ : ۾ اگل دریافت کے Se‏ 
g of = fog =1,‏ 

=n Лс fnnt سے اور‎ Gn e Udens 5W 2g و‎ 
себш у Ел SP ے۔کھا ےکم‎ 

3- ا + ۸ :م 2+ 7-3 Г‏ ے میا نک امیا одо)‏ 2 

4- وکیا ےشن | хє ка = Јр: К {хе В:-1<х<‏ 
ےیک ۔بیک اواو نٹ نال ے۔ 

5 دکھا ےک въ RJ‏ = (د) کر о‏ 

N+ ОА —6‏ : ادر 2+ 7 : ۾ کشا د асб о‏ یی ے۔ 
)021 >=( ادر ×= (х)‏ ,2,7( 

в :N 4N Af: N >», =l‏ ہنالاس وک оу‏ چو بر ے کنب او ن وک ے 
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ری 38 


x—lifx>l 


= | — = | 
(g(x) DD 


8- رخال یٹ ×دا کیا ے ۳33 ۶ر x SI ë‏ تام حت سی ٹکا پیٹ ے۔ رشت کو JIP)‏ 
ضر Vovk‏ عت یٹ ع ПАРОХ), ВА с в Р(Х), ARB LA,‏ 
معاد رشت ый Фе‏ وضاحت کے _ 

9 یرغال یت × و اگ A*B=ANn BYA, B JF ERP Ци‏ 
онхро РАЛ‏ دکھا سے ےکہ Ў х‏ ےا کل کے 
двое хули‏ کو نر رکھتے ہو ۓے۔ 

праг -10‏ ... ,3 ,2 ,1 ) سے فود تتام او لو з ое‏ 

11- ان ےرم $={а, b,‏ اور }3 ,2 ,1{= Лт‏ مال کا S. F!‏ سے در یافت کے اکر ев‏ 

(1) F= {(a, 3), (b, 2), (с, 1)} (п) F= {(a, 2), (b, 1), (с, 1)} 

a, be R نام‎ o b=a,V э!а*%Ь=\а-Ы ZZ گور‎ o:RxR ۶ ٭ اور‎ RRR Jos _12 
ZC یں _ اس‎ # воал Je ی‎ × ора کے‎ 
ЗР L ٢ے‎ ЕРУ, (Бос) = (а * Б) о (a * لے (ط‎ a,b,c e R ےکم‎ и 
Z= جوا بک‎ а ЕРЕ ОЛАРА تل ہے او یٹیمک‎ 

A*B = (8-۸)ں (ھ-۸)‎ ,۷ ۸,۵ € P(X) J? * .PO0xP00—P00Z مان‎ ox ایک نی خی یٹ‎ _13 
ГДЕ А1 Ро لیے یا نکیا گیا ہے۔ دما ےک ھا لی یٹ‎ AB e P سے قمام‎ 
-FLAT =A ой تام‎ А УУ 
(А-А) ں‎ (А-А)=А * ۸ = (( (А - (( (0— А) = AÈ) 

Ае ЦО, 1, 2,3,4, 5( یٹ‎ -14 


a+b, if a +b < 6 
a * b = f 
a+b—-6 На+Ь>6 


-— бал и уза о лед ےکا رک کے‎ и 
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220003122 39 
f(x) = х? -х,хе АЈ? ОРЕ اک‎ 2:۸ ЭВА = {-1,0,1,2},B={- 42,02}. ان‎ -15 


_ جا بک وضاحت کے‎ лив Уве в(х)=2 





1 
r xe А! 
2 


«А ауа) = о(а) Уа є A в : اور 5[ ج۸‎ £: А ج‎ вй» (اشارہ: ریو ٹکیا جا کنا ےک‎ 
Алл 

Шосе Об Ua n а, За, АЦ ЈА = 11,2, мг, _16 

ет 


(А)1 (В)2 (C)3 (D)4 


= ,شا‎ РИО ۸ت مواولت کے‎ = {1,2, з} اك‎ „їй 


(А)1 (В)2 (С)3 (D)4 
АЛАЛ А R ان‎ -18 
,ا‎ х>0 
1202450, х=0 
-[, x < Ü 


اور > б, : R‏ روش کی 7 = ںو ох 2б б‏ 
Пејо г tf‏ ,0 یس لے ہیں؟ 
la, Бү" -19‏ رین لک نراو یں _ 


(А)10 (В) 16 (С)20 (р) 8 


„2102 
обаа کے‎ ее ےرشتڑں کے پار‎ Н йл 
Алі на зо Але a АЛАУ ЛА IÇ 
-в=фехххе (Је کں نال رشرش‎ × * 


RÉGI +‏ ے کو f‏ ے × = 


2020-21 


40 T 


-aeX ۷ Г (а, a) > RC رجوگی رش ۸× یس ایک رش‎ 

_(b,a) e R< مطلب‎ СДУ а, b) € к ے ج‎ ха 
-(aeR<— کا مطلب‎ e Е.” рае رشے ۸× م ایک رشت ے کہ‎ I 
راشای ے۔‎ е رشت ۸× یس ایک رش‎ K M 

تنم ae X U‏ موجود سے ایک معاول تک مت (ОООО‏ × کا حت یٹ سے تام 

عا مرم ےا ی ва‏ مو جود ہیں۔ 

гк Я‏ یی یدای ے )اہ 

f(x ) = М ہر‎ x,, EX 

Кх) بھی × کے ے ۷ع راک ر‎ Се с е й: х> s 
сео ре .کیک اوراو نٹ‎ r: × ایی اگل۷ ج‎ 

Éo gof (0= (70) У xeA-/Zgof'ASC< FE ھا ت کیب ۸3 : ہاور :ایک‎ 
л 

_ /og l, پر‎ CC «ҮЭХ ul تال یں‎ ХУЙ 

A хуй‏ یں sase‏ یگ پل اوراو نٹ ے_ 

toeh اون او ) اکر اورصرف‎ Z Oa Ёл × х سیٹ وا ہوا سے ایی تاشن‎ И 
یک )۔ .0 تنا بی سی ٹک یکرداری تحصوصییت سے بی رقنا می یٹ کے لے درس یں ے_‎ Lgs) 
кы n “улгй «А 

AS XU a*e=a=e*a ae xí U (22 A ا کصر‎ 
-a*b=e=b*a f c< Abe О قا‎ TT ایک کر‎ 
ба a ےاور‎ ССК abie مت شی‎ 2 C+ ریکل‎ oO 

_ نوج ر یں‎ X V а, bf Vea * طط‎ * afe EREN | 

ое b, ام‎ (а * b) * c= ٭ () ٭ پ‎ ofe бх Й 
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نکش نکی سوج بہت f<‏ سے سے эй»‏ سے جوک IEIR‏ )1596-1650( کے زمانے سے 
شرو مو ہے جس نے اپی Z‏ ےی کا ү жг”‏ 1637 شس س کا مطلب ہے پت شب تک 
u‏ = ایک تر کی جب Jb Ьо аро‏ کےطور ہز اتد 06 _ 
ЭА Се‏ ,)1636-1675( نے اۓکام “Vera Circuliet Hyperbolae Quadratura”‏ 
А (1667)‏ گو ریا ےتپ تا А Ре до ве‏ 
بھی . ےل ٹس КАЙ‏ ابا یں )1646-1716( “Methodus tangentium А б‏ 
K Ка И. © (1673). Ӯ туегза, ѕеи de functionibus”‏ مطلب ےایک اشیاء جو کی 
Bc ое Bi‏ ہل مو ری سے ی ےکک Р ВИ‏ سلوپ ایک قط J‏ 
он‏ مالا С КО ООО:‏ ن لوش م مطلب MÉ‏ وہ اشیاء جو 
2 رح х Тоз‏ ننس му‏ ایا ے۔ جل 5 (1667-1748) نے علا مت 
ШЕЕ до)‏ 1718 میں :کے کو ظا ہکرت ہیں کو لبون پا ڈ(1707-1783) نے عا طور بر Ж‏ 
لگا ا ا РВ 2 JIU QU “Theorie des functions analytique? 1793—Ü À‏ 
"үл ZA S Ж ОО КОКУ слони‏ 
Dirichlet (1805-1859)‏ سا یر لگ ہا نکی جو اس وق б‏ استمال би‏ رک جب 
Ce‏ مال یس استعال ہونے ЖАЛУ АГ УЛАТ‏ کیت ООЗУЛ‏ 
ЙДЕ g (1845-1916) 67‏ اون شن می ںآ رح جانا جا نا ےصرف ایک وڈ سے 
УЛП (522125 Dirichlet‏ لک |“ о ЛЕТА а (базл‏ 
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